
8 êëàññ, 2 äåíü

1. Òî÷êè D è E � îñíîâàíèÿ áèññåêòðèñ óãëîâ A è C òðåóãîëüíèêà ABC. Îêàçàëîñü, ÷òî ∠ADC =
2∠AEC. ×åìó ðàâåí óãîë A?
2. ×åâèàíû AD è BE ïðàâèëüíîãî òðåóãîëüíèêà ABC ïåðåñåêàþòñÿ â òî÷êå F . Îêàçàëîñü, ÷òî
S(ABF ) = S(CEFD). Íàéäèòå óãîë AFB.
3. Âíóòðè ïðàâèëüíîãî n-óãîëüíèêà A1A2 . . . An âçÿòà òî÷êà P . Äîêàæèòå, ÷òî îäèí èç òðåóãîëüíè-
êîâ A1PA2, A2PA3, . . . , AnPA1 ìîæíî ïîêðûòü äðóãèì.
4. Íà ñòîðîíàõ BC è AD âûïóêëîãî ÷åòûð¼õóãîëüíèêà ABCD âûáðàíû òî÷êè E è F òàê, ÷òî
AB/AF = CD/DF è ∠AEB = ∠DEC. Äîêàæèòå, ÷òî åñëè ∠ABC = ∠BCD, òî BC ⊥ EF .
5. Â âûïóêëîì ÷åòûð¼õóãîëüíèêå ABCD ∠ABC > ∠BCD > 120◦. Äîêàæèòå, ÷òî |AC| + |BD| >
|AB|+ |BC|+ |CD|.
6. Â òðàïåöèè ABCD (AB||CD) óãëû ∠ABC è ∠BAD îñòðûå. Äîêàæèòå, ÷òî òðåóãîëüíèê ABC
ìîæíî ðàçðåçàòü íà òðåóãîëüíèêè X1, . . . , X4, à òðåóãîëüíèê ABD íà òðåóãîëüíèêè Y1, . . . , Y4 òàê,
÷òî äëÿ êàæäîãî i = 1, . . . , 4 òðåóãîëüíèêè Xi è Yi ðàâíû.
7. Âûïóêëûé ïÿòèóãîëüíèê ABCDE âïèñàí â îêðóæíîñòü ñ öåíòðîì O. Îêàçàëîñü, ÷òî

2∠AEC − 4∠ADB = 2∠CAE − 4∠DBE = ∠ACE.

Òî÷êà F íà îòðåçêå BD òàêîâà, ÷òî ∠CAF = ∠CEF . Äîêàæèòå, ÷òî òî÷êè A, O, F è E ëåæàò íà
îäíîé îêðóæíîñòè.


